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படல$	5 	

கலப்ெபண்க'ம் 
ஈர,க்-சச்மன்பா,க'ம்	

கணிதம் அ(2யல்களின் அர7; எண்கணக்+ 
கணிதத்:ன் அர7 – க)<	

5.1  அ#$கம்	
=ந்ைதய வ+ப்Aகளில் 

ஒற்ைறமா(EFம் இரண்H 
மா(களிFம் ேநரியசச்மன் 
பாHகைளKம் ஒற்ைறமா( 
Eல் ஈரHக்+சச்மன்பாட் 
ைடKம் பNத்:Oக்Pேறாம். 
𝑥! ++1 = 0 என்ற சமன் 
பாH 𝑥! = −1 என்R தOவ 
தாFம் எந்த ெமய்ெயண் 
ணின் வரக்்க=ம்  ேநரம்மா 
வதாFம் இந்த சமன்பாட ்
Hக்+ ெமய்ெயண்ணான 
Tர)் இல்ைல என்R அ(ந் 
ேதாம். ஆனால், 𝑥! = −1 
என்பதற்+ ெபாOளிOக்+ம் 
பN ெமய்ெயண்கணத்ைத 
ஒO 2ரிவான அைமப்Aக்+ 
நீடட்லாம். உண்ைமEல் நம் +(க்ேகாள் 𝑎𝑥! +
𝑏𝑥 + 𝑐 = 0	 என்ற சமன்பாடN்ன் Tர)்கைள 𝐷 =
𝑏! − 4𝑎𝑐 < 0 என்(Oக்+ம்ேபாY காண்பY. இY 
ெமய்ெயண்களின் அைமப்Zல் சாத்:யமன்R.	

5.2 கலப்ெபண்கள்	
√−1ஐ 𝑖 என்R +(EHேவாம். அப்பNெயனில், 

𝑖! = −1 என்Rம் 𝑥! + 1 = 0 என்பதன் Tர)் 𝑖 
என்Rம் ஆPன்றன. 	

𝑎Kம் 𝑏Kம் ெமய்ெயண்களாEOக்+ம்ேபாY 
𝑎 + 𝑖𝑏 என்ற வNவான ஒO எண்ைண கலப்ெபண் 
என்R வைரயRக்Pேறாம். சான்றாக, 2 + 𝑖3,	
(−1) + 𝑖√3,	 4 + 𝑖7−1 118 9	 ஆPயைவ 

கலப்ெபண்கள். 𝑎 + 𝑖(−𝑏) என்பைத <Oக்கமாக 
𝑎 − 𝑖𝑏	என்Rம் எ,தலாம்.	

𝑧 = 𝑎 + 𝑖𝑏	 என்ற கலப்ெபண்ணில் 𝑎 
ெமய்ப்ப+: என்Rம் 𝑏 கற்பைனப்ப+: என்Rம் 
ெசால்Pேறாம். அவற்ைற =ைறேய ெம	𝑧	என்Rம் 

க	𝑧 என்Rம் +(க்Pேறாம். சான்றாக, 𝑧 = 2 + 𝑖5 
எனில், ெம	𝑧 = 2,	க	𝑧 = 5. 	

இரண்H கலப்ெபண்களின் ெமய்ப்ப+:கள் 
சமமாக)ம் கற்பைனப்ப+:கள் சமமாக)ம் 
இOந்தால் அந்த இரண்H எண்க\ம் சமம் 
என்Pேறாம். அதாவY 𝑧" = 𝑎 + 𝑖𝑏,	 𝑧! = 𝑐 + 𝑖𝑑	
ஆPய இரண்Hம் சமம் எனில், 𝑎 = 𝑐, 𝑏 = 𝑑.	

சான்R 1 4𝑥 + 𝑖(3𝑥 − 𝑦) = 3 + 𝑖(−6) எனில், 𝑥, 𝑦 
ஆPயவற்(ன் ம:ப்Aகைள காண்க. இங்+ 
𝑥உம் 𝑦உம் ெமய்ெயண்கள்.	
Tர)் ெகாHக்கப்படட் சமன்பாடN்ல் ெமய்ப் 
ப+:கைளKம் கற்பைனப்ப+:கைளKம் 
தனித்தனிேய சமமாக்P 

4𝑥 = 3, 3𝑥 − 𝑦 = −6	
என்ற சமன்பாடட்ைமப்ைப ெபRPேறாம். இைத 
Tரத்Y் 

𝑥 =
3
4 , 𝑦 =

33
4 	

என்R காண்Pேறாம். 		

5.3 கலப்ெபண்களின் 
/#க்கணிதம்	

இந்தப்ப+:Eல் கலப்ெபண்களின் _டட்ல், 
ெபOக்கல் ேபான்ற ெசயலங்களின் பண்Aகைள 
காண்ேபாம்.	
5.3.1 இரண்H கலப்ெபண்களின் _டட்ல்	

𝑧" = 𝑎 + 𝑖𝑏,	 𝑧! = 𝑐 + 𝑖𝑑	 ஆPயைவ இரண்H 
கலப்ெபண்கள் என்க. இவற்(ன் 𝑧" + 𝑧!	 என்ற 
_டH்தெ்தாைகைய 

𝑧" + 𝑧! = (𝑎 + 𝑐) + 𝑖(𝑏 + 𝑑)	
என்R வைரயRக்Pேறாம். இY)ம் ஒO கலப்ெபண். 
சான்றாக, (2 + 𝑖3) + (−6 + 𝑖5) = (2 − 6) + 𝑖(3 +
5) 	= 	−4 + 𝑖8		

கலப்ெபண்களின் _டட்ல் `ழ்க்காaம் 
பண்Aகைள நிைறேவற்RPன்றன.	

". உேரா. 
ஆ)ற்றன்       
(1805-1865)	
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(அ) அைடப்A2: இரண்H கலப்ெபண்களின் 
_டH்தெ்தாைக ஒO கலப்ெபண். அதாவY, 𝑧",	 𝑧!	
என்ற எந்த இரண்H கலப்ெபண்க\க்+ம் 	 𝑧" + 𝑧! 
ஒO கலப்ெபண்.	

(ஆ) =ைறைமமாற்R2: , 𝑧",	 𝑧!	என்ற எந்த 
இரண்H கலப்ெபண்க\க்+ம் 	𝑧" + 𝑧! = 𝑧! + 𝑧"	

(இ) ேசரக்்ைக2: 𝑧",	𝑧!,	𝑧#	என்ற எந்த dன்R 
கலப்ெபண்க\க்+ம் 	 (𝑧" + 𝑧!) + 𝑧# = 𝑧" + (𝑧! +
𝑧#).	

(ஈ) _டட்eன் =ற்ெறாOைம. 𝑧	 என்ற எந்த 
கலப்ெபண்aக்+ம் 𝑧 + 0 = 𝑧 என்றவாR நாம் 
<&யக்கலப்ெபண் என்றைழதY் 0 என்R +(க்+ம் 
0 + 𝑖0 என்ற ஒO கலப்ெபண் இOக்PறY. இைத 
_டட்eன் =ற்ெறாOைம என்Rம் அைழக்Pேறாம்.	

(உ) _டட்ற்AரடH் 𝑧 = 𝑎 + 𝑖𝑏 என்ற எந்த 
கலப்ெபண்aக்+ம்	𝑧 + (−𝑧) = 0	என்றவாR	நாம் 
𝑧இன் எ:ரம்ம் என்றைழதY் −𝑧 என்R +(க்+ம்	
−𝑎 + 𝑖(−𝑏)	 என்ற ஒO கலப்ெபண் இOக்PறY. 
இைத 𝑧Eன் _டட்ற்AரடH் என்Rம் 
அைழக்Pேறாம்.	
5.3.2 இரண்H கலப்ெபண்களின் ேவRபாH 
(க&த்தல்) 	

𝑧",	 𝑧!	 என்ற எந்த இரண்H கலப்ெபண்க 
ளிைடKம் 𝑧" − 𝑧!	என்ற ேவRபாடை்ட  

𝑧" − 𝑧! = 𝑧" + (−𝑧!)	
என்R வைரயRக்Pேறாம். சான்றாக,	
(6 + 3𝑖) − (2 − 𝑖) = (6 + 3𝑖) + (−2 + 𝑖) = 4 + 4𝑖	

(2 − 𝑖) − (6 + 3𝑖) = (2 − 𝑖) + (−6 − 3𝑖)
= −4 − 4𝑖 

5.3.3 இரண்H கலப்ெபண்களின் ெபOக்கல்	
𝑧" = 𝑎 + 𝑖𝑏,	 𝑧! = 𝑐 + 𝑖𝑑	 ஆPயைவ இரண்H 

கலப்ெபண்கள் என்க. இவற்ைற வழக்கமான 
வ&Eல் ெபOக்Pனால்  
𝑧"𝑧! = (𝑎 + 𝑖𝑏)(𝑐 + 𝑖𝑑)

= 𝑎𝑐 + 𝑎(𝑖𝑑) + (𝑖𝑏)𝑐 + (𝑖𝑏)(𝑖𝑑)
= 𝑎𝑐 + 𝑖𝑎𝑑 + 𝑖𝑏𝑐 − 𝑏𝑑
= (𝑎𝑐 − 𝑏𝑑) + 𝑖(𝑎𝑑 + 𝑏𝑐)	

என்R ெபRPேறாம். எனேவ, 𝑧"𝑧!	 என்ற 
ெபOக்கைல 

𝑧"𝑧! = (𝑎𝑐 − 𝑏𝑑) + 𝑖(𝑎𝑑 + 𝑏𝑐)	
என்R வைரயRக்Pேறாம். சான்றாக 
(3 + 𝑖5)(2 + 𝑖6) = (3 × 2 − 5 × 6)

+ 𝑖(3 × 6 + 5 × 2) = −24 + 𝑖28	
கலப்ெபண்ெபOக்கeன் பண்Aகைள 

நிRவeன்( `ழ் உைரக்Pேறாம். (எனிfம் நீங்கள் 
இவற்ைற சரிபாரக்்கலாம்).	

(அ) அைடப்A2: இரண்H கலப்ெபண்களின் 
ெபOக்+தெ்தாைக ஒO கலப்ெபண். அதாவY, 𝑧",	𝑧!	
என்ற எந்த இரண்H கலப்ெபண்க\க்+ம் 	𝑧"𝑧! ஒO 
கலப்ெபண்.	

(ஆ) =ைறைமமாற்R2: 𝑧",	 𝑧!	 என்ற எந்த 
இரண்H கலப்ெபண்க\க்+ம் 	𝑧"𝑧! = 𝑧!𝑧"	

(இ) ேசரக்்ைக2: 𝑧",	𝑧!	𝑧#	என்ற எந்த dன்R 
கலப்ெபண்க\க்+ம் 	(𝑧"𝑧!)𝑧# = 𝑧"(𝑧!𝑧#).	

(ஈ) ெபOக்கeன் =ற்ெறாOைம 𝑧	என்ற எந்த 
கலப்ெபண்aக்+ம் 𝑧. 1 = 𝑧 என்றவாR நாம் 
ஒன்R என்றைழதY் 1 என்R +(க்+ம் 1 + 𝑖0 என்ற 
ஒO கலப்ெபண் இOக்PறY. இைத ெபOக்கeன் 
=ற்ெறாOைம என்Rம் அைழக்Pேறாம்.	

(உ) ெபOக்கற்AரடH் 𝑧 = 𝑎 + 𝑖𝑏	(𝑎 ≠ 0, 𝑏 ≠ 0) 
என்ற எந்த <&யமற்ற கலப்ெபண்aக்+ம்	
𝑧. 𝑧$" = 1	என்றவாR	நாம் 𝑧இன் ெபOக்கற்AரடH் 
என்றைழதY் 𝑧$" என்R +(க்+ம் ஒO கலப்ெபண் 
இOக்PறY. 𝑧$"ஐ 1 𝑧⁄ 	 என்Rம் +(க்Pேறாம். 
இதன் ம:ப்A 

𝑧$" =
1
𝑧 =

𝑎
𝑎! + 𝑏! + 𝑖

−𝑏
𝑎! + 𝑏!	

என்பைத வைரயைறEeOந்Y நீங்கள் 
சரிபாரக்்கலாம். 

(ஊ) பர)ம2: 𝑧",	 𝑧!	 𝑧#	 என்ற எந்த dன்R 
கலப்ெபண்க\க்+ம் 		

𝑧"(𝑧! + 𝑧#) = 𝑧"𝑧! + 𝑧"𝑧#		
(𝑧" + 𝑧!)𝑧# = 𝑧"𝑧# + 𝑧!𝑧# 

5.3.4 இரண்H கலப்ெபண்களின் வ+த்தல்	
𝑧",	𝑧!	என்ற எந்த இரண்H கலப்ெபண்க\க்+ம் 

(𝑧! ≠ 0), 𝑧" 𝑧!⁄  என்ற ஈைவ 
𝑧"
𝑧!
= 𝑧".

1
𝑧!
	

என்R வைரயRக்Pேறாம். சான்றாக,	 𝑧" = 6 + 3𝑖,	
𝑧! = 2 − 𝑖	எனில்,  
𝑧"
𝑧!
= C(6 + 3𝑖) ×

1
2 − 𝑖	D	

= (6 + 3𝑖) C
2

2! + (−1)! + 𝑖
−(−1)

2! + (−1)!D

= (6 + 3𝑖) E
2 + 𝑖
5 F

=
1
5 712 − 3 + 𝑖

(6 + 6)9

=
1
5
(9 + 12𝑖) 

5.3.5 𝒊இன் அHக்+கள்	
𝑖! = −1	 என்R வைரயRத்ேதாம். 

அப்பNெயனில், 𝑖# = 𝑖!𝑖 = (−1)𝑖 = −𝑖, 𝑖% =
(𝑖!)! = (−1)! = 1, 𝑖& = (𝑖!)!𝑖 = (−1)!𝑖 = 𝑖, 𝑖' =
(𝑖!)# = (−1)# =	−1, என்(வ்வாேற. ேமFம்,	

𝑖$" =
1
𝑖 ×

𝑖
𝑖 =

𝑖
−1 = −𝑖	

𝑖$! =
1
𝑖! =

1
−1 = −1	

𝑖$# =
1
𝑖# =

1
−𝑖 ×

𝑖
𝑖 =

𝑖
1 = 𝑖	

𝑖$% =
1
𝑖% =

1
1 = 1		
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ெபாYவாக, 𝑘 என்ற எந்த =,ெவண்aக்+ம்	
𝑖%( = 1, 𝑖%()" = 𝑖, 𝑖%()! = −1,

𝑖%()# = −𝑖 

5.3.6 எ:ரம் ெமய்ெயண்ணின் வரக்்கdலம்	
𝑖! = −1 என்பதால் (−𝑖)! = 𝑖! = −1.	 எனேவ 

𝑖உம் −𝑖உம் −1இன் வரக்்கdலங்கள். ஆனால் √−1 
என்ற +(hடட்ால் 𝑖ஐ மடH்ேம +(க்Pேறாம்.	

இப்ேபாY, 𝑖உம் −𝑖	உம் 𝑥! + 1 = 0	 என்ற 
சமன்பாடN்ல் Tர)்கள் என்R காண்Pேறாம். 
இைதப்ேபால்	

7√3𝑖9
!
= 7√39

!
𝑖! = 3(−1) = −3	

7−√3𝑖9
!
= 7−√39

!
𝑖! = −3	

எனேவ, −3இன் வரக்்கdலங்கள் √3𝑖Kம் 
−√3𝑖Kம். இங்+ம் √−3 என்ற +(hH √3𝑖ைய 
மடH்ேம +(க்PறY என்பைத 
நிைன)ெகாள்ேவாம். அதாவY √−3 = √3𝑖.	

ெபாYவாக, 𝑎 ஒO ேநரம் ெமய்ெயண் எனில், 

√−𝑎 = √𝑎√−1 = √𝑎	𝑖.	
𝑎,	 𝑏 என்ற எந்த ேநரம் ெமய்ெயண்க\க்+ம் 

√𝑎√𝑏 = √𝑎𝑏	 என்பைத நாம(ேவாம். இந்த 
2ைள) 𝑎 > 0, 𝑏 < 0	 என்றேபாYம் 𝑎 < 0, 𝑏 > 0 
என்றேபாYம் சரியாPறY. ஆனால், 𝑎 < 0, 𝑏 < 0 
என்(Oக்+ம்ேபாY என்னாPறY? பாரப்்ேபாம்.	

எல்லா ெமய்ெயண்க\க்+ம் √𝑎√𝑏 = √𝑎𝑏 
என்ற எHேகாளிeOந்Y 

𝑖! = √−1√−1 = J(−1)(−1) = √1 = 1	
என்பைத ெபRPேறாம். இY 𝑖! = −1 என்பYடன் 
=ரண்பHPறY. எனேவ நம் எHேகாள் தவறானY. 
அதாவY 𝑎,	 𝑏 ஆPய இரண்Hேம எ:ரம்மாEOக் 
+ம்ேபாY √𝑎√𝑏 ≠ √𝑎𝑏.	 ேமFம், 𝑎ேயா 𝑏ேயா 
<&யமா+ம்ேபாY √𝑎√𝑏 = √𝑎𝑏 = 0	 என்பY 
சரியாPறY.	
5.3.7 =ற்ெறாOைமகள்	

`ழ்க்காaம் =ற்ெறாOைமைய நிR)ேவாம். 
𝑧",	𝑧!	என்ற எந்த கலப்ெபண்க\க்+ம் 	

(𝑧" + 𝑧!)! = 𝑧"! + 𝑧!! + 2𝑧"𝑧! 
நிRவல்	
(𝑧" + 𝑧!)! = (𝑧" + 𝑧!)(𝑧" + 𝑧!)	

= (𝑧" + 𝑧!)𝑧" + (𝑧" + 𝑧!)𝑧!											பர)ம2:	
= 𝑧"𝑧" + 𝑧!𝑧" + 𝑧"𝑧! + 𝑧!𝑧!										பர)ம2:	
= 𝑧"! + 𝑧"𝑧! + 𝑧"𝑧! + 𝑧!!																																								

ெபOக்கeன்	=ைறைமமாறல்	
						= 𝑧"! + 2𝑧"𝑧! + 𝑧!!	
இைதப்ேபாலேவ `ழ்க்காaம் =ற்ெறாOைம 
கைளKம் நிRவலாம்	

(அ) (𝑧" − 𝑧!)! = 𝑧"! − 2𝑧"𝑧! + 𝑧!!	
(ஆ) (𝑧" + 𝑧!)# = 𝑧"# + 3𝑧"!𝑧! + 3𝑧"𝑧!! + 𝑧!#	
(இ) (𝑧" − 𝑧!)# = 𝑧"# − 3𝑧"!𝑧! + 3𝑧"𝑧!! − 𝑧!#	

(ஈ) 𝑧"! − 𝑧!! = (𝑧" + 𝑧!)(𝑧" − 𝑧!)	
உண்ைமEல், ெமய்ெயண்க\க்+ 

ெமய்யா+ம் பல =ற்ெறாOைமக\ம் எல்லா 
கலப்ெபண்க\க்+ம் ெமய்யாவைத நிRவலாம்.	

சான்R 2 `ழ்க்கண்டவற்ைற 𝑎 + 𝑖𝑏	 என்ற 
வN2ல் எ,Yக.	

(அ)(−5𝑖) E
1
8 𝑖F																					

(ஆ)	(−𝑖)(2𝑖) E
1
8 𝑖F

#

	

Tர)்	

(அ)										(5𝑖) E
1
8 𝑖F =

−5
8 𝑖! =

−5
8
(−1) =

5
8

=
5
8 + 𝑖0	

(ஆ)											(−𝑖)(2𝑖) E−
1
8 𝑖F

#

= 2 ×
1

8 × 8 × 8 × 𝑖
&

=
1
256

(𝑖!)!𝑖 =
1
256 𝑖

= 0 +
1
256 𝑖	

சான்R 3 (5 − 3𝑖)#ஐ 𝑎 + 𝑖𝑏வN2ல் எ,Yக.	
Tர)் 	
(5 − 3𝑖)# = 5# − 3 × 5! × (3𝑖) + 3 × 5(3𝑖)! −
(3𝑖)# = 125 − 225𝑖 − 135 + 27𝑖 = −10 − 198𝑖  

சான்R 4 (−√3 + √−2)(2√3 − 𝑖)ஐ 	
𝑎 + 𝑏𝑖வN2ல் எ,Yக.	
Tர)்  

7−√3 + √−2972√3 − 𝑖9
= 7−√3 + √2𝑖972√3 − 𝑖9
= −6 + √3𝑖 + 2√6𝑖 − √2𝑖!

= 7−6 + √29 + √371 + 2√29𝑖 

5.4 கலப்ெபண்ணின் 
மட2்ம3ப்4ம் கலப்5ைணவ$ம்	

𝑧 = 𝑎 + 𝑖𝑏	 என்ற கலப்ெபண்ணின் 
மடH்ம:ப்ைப √𝑎! + 𝑏!	 என்ற எ:ரம்மற்ற 
ெமய்ெயண்ணாக வைரயRதY் அைத |𝑧| என்R 
+(க்Pேறாம். கலப்ெபண்ணின் கலப்Zைண 
வத்ைத 𝑎 − 𝑖𝑏	 என்ற கலப்ெபண்ணாக வைரய 
RதY் அைத 𝑧 என்R +(க்Pேறாம். அதாவY  

|𝑧| = √𝑎! + 𝑏!, 𝑧 = 𝑎 − 𝑖𝑏 	
சான்றாக, |3 + 𝑖| = √3! + 1! = √10	
		|2 − 5𝑖| = J2! + (−5)! = √29.	

3 + 𝑖 = 3 − 𝑖, 2 − 5𝑖 = 2 + 5𝑖,
−3𝑖 − 5 = 3𝑖 − 5	

<&யமற்ற கலப்ெபண்ணின் ெபOக்கற்Aரடை்ட 
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𝑧$" =
1

𝑎 + 𝑖𝑏 =
𝑎

𝑎! + 𝑏! + 𝑖
−𝑏

𝑎! + 𝑏! =
𝑎 − 𝑖𝑏
𝑎! + 𝑏!

=
𝑧
|𝑧|!	

என்R எ,தலாம் என்பைத ேநாக்+க. அதாவY 
𝑧𝑧 = |𝑧|!	

ேமFம், `ழ்க்காaம் 2ைள)கைளKம் 
வO2க்கலாம். 𝑧",	 𝑧!	 என்ற எந்த இரண்H 
கலப்ெபண்க\க்+ம் 	
(அ)	|𝑧"𝑧!| = |𝑧"||𝑧!|	

(ஆ)	M
𝑧"
𝑧!
M =

|𝑧"|
|𝑧!|

, |𝑧!| ≠ 0	எனில்	

(இ)	𝑧"𝑧! = 𝑧"	𝑧!		
(ஈ)𝑧" ± 𝑧! = 𝑧" ± 𝑧!	

(உ)	E
𝑧"
𝑧!
F =

𝑧"
𝑧!
, 𝑧! ≠ 0	எனில்	

சான்R 5 2 − 3𝑖இன் ெபOக்கற்Aரடை்ட காண்க.	
Tர)் 𝑧 = 2 − 3𝑖 என்க. அப்பNெயனில் 𝑧 = 2 +
3𝑖, |𝑧|! = 2! + (−3)! = 13. எனேவ, 𝑧Eன் 
AரடH் 

𝑧$" =
𝑧
|𝑧|! =

2 + 3𝑖
13 =

2
13 +

3
13 𝑖	

இைத `ழ்க்காaமாRம் கணக்Pடலாம். 

𝑧$" =
1

2 − 3𝑖 =
2 + 3𝑖

(2 − 3𝑖)(2 + 3𝑖) =
2 + 3𝑖

2! − (3𝑖)!

=
2 + 3𝑖
13 =

2
13 +

3
13 𝑖 

சான்R 6 `ழ்க்காண்பவற்ைற 𝑎 + 𝑖𝑏வN2ல் 
எ,Yக.	

(அ)
	5 + √2𝑖
1 − √2𝑖

									(ஆ)	𝑖$#&	

Tர)் 	

(அ)	
	5 + √2𝑖
1 − √2𝑖

=
5 + √2𝑖
1 − √2𝑖

×
1 + √2𝑖
1 + √2𝑖

	

=
75 + 5√2𝑖 + √2𝑖 − 29

1 − 7√2𝑖9
! 	

=
3 + 6√2𝑖
1 + 2 =

371 + 2√2𝑖9
3 = 71 + 2√2𝑖9	

(ஆ)	𝑖$#& =
1
𝑖#& =

1
(𝑖!)"*𝑖 =

1
−𝑖 ×

𝑖
𝑖 =

𝑖
−𝑖! = 𝑖 

	

ப6ற்7 5.1	
1இeOந்Y 10வைரயான பEற்7களிFள்ள ஒவ்ெவாO கலப்ெபண்ைணKம் 𝑎 + 𝑖𝑏வN2ல் 
எ,Yக.	

1 	

(5𝑖) E−
3
5 𝑖F	

2 𝑖+ + 𝑖"+	
3 𝑖$#+	
4 3(7 + 𝑖7) + 𝑖(7 + 𝑖7)	
5 (1 − 𝑖) − (−1 + 𝑖6)	
6 	

E
1
5 + 𝑖

2
5F − E4 + 𝑖

5
2F	

	

7 	

CE
1
3 + 𝑖

7
3F + E4 + 𝑖

1
3FD − E−

4
3 + 𝑖F	

8 (1 − 𝑖)%	
9 	

E
1
3 + 3𝑖	F

#

	
10 	

E−2 −
1
3 𝑖F

#

	

11=தல் 13வைரயான பEற்7களிFள்ள ஒவ்ெவாO கலப்ெபண்ணின் ெபOக்கற்Aரடை்டKம் 
காண்க.	

11 4 − 3𝑖	 12 √5 + 3𝑖	 13 −𝑖	
14 `ழ்க்காaம் ேகாைவைய 𝑎 + 𝑖𝑏வN2ல் எ,Yக.	

73 + 𝑖√5973 − 𝑖√59
7√3 + √2𝑖9 − (√3 − 𝑖√2)

 

5.5 ஆரக்ண்2த்தள$ம் 
$ைனயக்/#ப்;2ம்	

ெமய்ெயண்களின் (𝑥, 𝑦)	 என்ற ஒவ்ெவாO 
=ைறைமசே்சாNக்+ம் நிகராக 𝑋𝑌தளத்:ல் ஒO 
Aள்ளிைய ெபRவைதKம் :Oப்ZயவாைறKம் 
நாம் ஏற்கனேவ அ(ேவாம். இதற்காக, 𝑥அச<், 
𝑦அச<் எனப்பHம் ஒன்Rக்ெகான்R ெசங்+த்தான 
ேநாக்`டட்ச<்கைள பயன்பHதY்வைதKம் 

அ(ேவாம். 𝑥 + 𝑖𝑦 என்ற கலப்ெபண் (𝑥, 𝑦)	 என்ற 
=ைறைமசே்சாNக்+ நிகராவதால், அைத 
𝑋𝑌தளத்:ல் 𝑃(𝑥, 𝑦)	 என்ற ஒO ஒOதY்வமான 
வN2யற்Aள்ளியாக +(ப்Zடலாம்; :Oப்Zய	
வாRம். 	

7ல கலப்ெபண்கைள வN2யற்Aள்ளிகளாக 
படம் 5.1 காடH்PறY. இங்+ 2 + 4𝑖,	−2 + 3𝑖,	0 + 1𝑖,	
2 + 0𝑖,	 −5 − 2𝑖,	 1 − 2𝑖	 ஆPய கலப்ெபண்கள் 
=ைறேய (2,4), (−2, 3), (0, 1), (2,0), (−5,−2), 
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(1, −2) ஆPய =ைறைமசே்சாNக\க்+ 
நிகராPன்றன; இவற்ைற படம் =ைறேய 𝐴,	𝐵,	𝐶,	𝐷,	
𝐸	ஆPய Aள்ளிகளாக காடH்PறY. 	

	
படம் 5.1	

ஒவ்ெவாO Aள்ளிக்+ம் ஒO கலப்ெபண் 
ஒப்பைடக்கப்படட் தளத்ைத ஆரக்ண்Nன் தளம் 
என்Pேறாம். 	

ஆரக்ண்Hத்தளத்:ல் 𝑥 + 𝑖𝑦 என்ற 

கலப்ெபண்ணின் மடH்ம:ப்பான J𝑥! + 𝑦! 
dலத்:eOந்Y 𝑃(𝑥, 𝑦)	 என்ற Aள்ளிEன் 
ெதாைலைவ +(ப்பY ெதளி) (படம் 5.2). 
𝑥அச7்Fள்ள Aள்ளிகள் 𝑎 + 𝑖0வNவான 
கலப்ெபண்க\க்+ம், 𝑦அச7்Fள்ள Aள்ளிகள் 0 +
𝑖𝑏வNவான கலப்ெபண்க\க்+ம் நிகரானைவ. 
இதனால் ஆரக்ண்Hத்தளத்:ன் 𝑥அசை்ச 
ெமய்யச<் என)ம் 𝑦அசை்ச கற்பைனயச<் என)ம் 
ெசால்Pேறாம்.	

	
படம் 5.2	

𝑧 = 𝑥 + 𝑖𝑦 என்ற கலப்ெபண்ைணKம் அதன் 
கலப்Zைணவமான 𝑥 − 𝑖𝑦ஐKம் ஆரக்ண்Hத் 
தளத்:ல் =ைறேய 𝑃(𝑥, 𝑦) ,	 𝑄(𝑥, −𝑦)	 என்ற 
Aள்ளிகள் +(க்Pன்றன. வN2யeன்பN, (𝑥, −𝑦) 
என்ற Aள்ளி ெமய்யச7்ல் (𝑥, 𝑦)இன் ஆNநிழFO; 
அதாவY ெமய்யச7்ல் எ:ெராளிப்A (படம் 5.3). 

	
படம் 5.3	

5.5.1 கலப்ெபண்ணின் =ைனயக்+(ப்pH	
𝑃 என்ற Aள்ளி 𝑥 + 𝑖𝑦 என்ற ஒO <&யமற்ற 

கலப்ெபண்ைண +(ப்பதாக ெகாள்க. 𝑂𝑃 என்ற 
:ைசயக்ேகாடH்தY்ண்H 𝑟 நீளமானYம் 
𝑥அச<்டன் 𝜃 என்ற ேகாணத்ைத உண்டாக்+வYம் 
என்க (படம் 5.4). 	

 

	
படம் 5.4 	
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𝑃 என்ற Aள்ளிைய (𝑟, 𝜃) என்ற ெமய்ெயண் 
களின் =ைறைமசே்சாN ஒOதY்வமாக Tரம்ானிக் 
PறY என்பைத ேநாக்+க. இந்த ெமய்ெயண்கைள 
𝑃 என்ற Aள்ளிEன் =ைனயெவாOங்கள)கள் 
என்Pேறாம். dலத்ைத =ைனயமாக)ம் 𝑥 அச7்ன் 
ேநரம்த்:ைசைய ெதாடக்கக்ேகாடாக)ம் 
கOYPேறாம். 	

இந்த ஒOங்கள)களில் 𝑥 = 𝑟உவ2 𝜃,	 𝑦 =
𝑟வ2 𝜃; எனேவ, 𝑧 = 𝑟	(உவ2 𝜃 + 𝑖வ2 𝜃).	இY 𝑧 
என்ற கலப்ெபண்ணின் =ைனயவNவம். இங்+ 
𝑟 = J𝑥! + 𝑦! = |𝑧|	 மடH்ம:ப்A என்பY ெதளி). 

𝜃ைவ 𝑧Eன் ேகாணம் என்Pேறாம். இைத ∠𝑧 என்R 
+(க்Pேறாம். 	

எந்தெவாO 𝑧 ≠ 0 என்ற கலப்ெபண்aக்+ம், 
0 ≤ 𝜃 < 2𝜋 என்ற இைடெவளிEல் 𝜃2ன் ஒேர ஒO 
ம:ப்A நிகராPறY. ஆனால், 2𝜋 நீள=ள்ள 
ேவெறந்த இைடெவளிைய எHத்தாFம், சான்றாக 
−𝜋 < 𝜃 ≤ 𝜋, இந்தக்_ற்R சரியா+ம். 
ேவR2தமாக ெசால்லா2டட்ால், நாம் 𝜃ைவ −𝜋 <
𝜃 ≤ 𝜋 என்(Oக்+மாR எHப்ேபாம். 𝜃2ன் இந்த 
ம:ப்ைப =தன்ைமக்ேகாணம் என்Pேறாம் (படம் 
5.5, படம் 5.6).	

	
படம் 5.5 (0 ≤ 𝜃 <\2𝜋)	

	
படம் 5.6	(−𝜋 < 𝜃 < −𝜋)	

சான்R 7 𝑧 = 1 + 𝑖√3	 என்ற கலப்ெபண்ைண 
=ைனயவN2ல் +(ப்ZHக.	
Tர)் 1 = 𝑟உவ2 𝜃,	 √3 = 𝑟வ2 𝜃	 என்க. 
வரக்்கமாக்P _டN் 

𝑟!7உவ2! 𝜃 +வ2! 𝜃9 = 4	
என்R ெபRPேறாம். அதாவY 

𝑟 = √4 = 2	(𝑟 > 0	வழக்ேகற்A)	
எனேவ,  

உவ2 𝜃 =
1
2 , வ2 𝜃 =

√3
2 																			

	இY	𝜃 =
𝜋
3 	என்R	தOPறY.		 	
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படம் 5.7	
எனேவ, ேதைவயான =ைனயவNவம்  

𝑧 = 2 ]உவ2
𝜋
3 + 𝑖வ2

𝜋
3^	

𝑧 = 1 + 𝑖√3 என்ற கலப்ெபண்ைண படம் 5.7இல் 
காடN்யபN +(ப்ZHPேறாம்.	
சான்R 8 	

−16
1 + 𝑖√3

	

என்ற கலப்ெபண்ைண =ைனயவN)க்+ 
மாற்Rக.	
Tர)்	 =தeல் 𝑎 + 𝑖𝑏வN2ல் எ,:க்ெகாள்	
ேவாம். Zற+ =ைனயவN)க்+ மாற்றலாம் 
(படம் 5.8).	
−16

1 + 𝑖√3
=

−16
1 + 𝑖√3

×
1 − 𝑖√3
1 − 𝑖√3

=
−1671 − 𝑖√39

1 − 7𝑖√3	9
! 	

=
−1671 − 𝑖√39

1 + 3 = −4	71 − 𝑖√39 = −4 + 𝑖4√3	

எனேவ, ேதைவயான =ைனயவNவம்	

8 Eஉவ2
2𝜋
3 + 𝑖வவ"

2𝜋
3 F 

	

	
படம் 5.8	

 

 
ப6ற்7 5.2 	

ஒவ்ெவாO கலப்ெபண்aக்+ம் மடH்ம:ப்ைபKம் ேகாணத்ைதKம் காண்க.	
1 𝑧 = −1 − 𝑖√3	 2 𝑧 = −√3 + 𝑖	

ஒவ்ெவாO கலப்ெபண்ைணKம் =ைனயவN)க்+ மாற்Rக.	
3 1 − 𝑖	
4 −1 + 𝑖	
5 −1 − 𝑖	

6 −3	
7 √3 + 𝑖	

8 𝑖	

5.6 ஈர2க்/சச்மன்பா2	
ஈரHக்+சச்மன்பாHகைள நாம் ஏற்கனேவ 

அ(ேவாம். ேவற்RைமகாடN் எ:ரம்மாEல்லாத	
ேபாY (≥ 0)	 அவற்ைற ெமய்ெயண்கணத்:ல் 
Tரத்்:Oக்Pேறாம். 	

இப்ேபாY 𝑎,	𝑏,	𝑐 ஆPயைவ ெமய்ெயண்களாக	
)ள்ள  

𝑎𝑥! + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 0, 𝑎 ≠ 0	
என்ற ஈரHக்+சச்மன்பாடை்ட கOYக.	𝑏! − 4𝑎𝑐 <
0 என்Rம் ெகாள்ேவாம். எ:ரம்ெமய்ெயண்களின் 
வரக்்கdலத்ைத கலப்ெபண்கணத்:ல் காணலாம் 
என்பைத இப்ேபாY நாம் அ(வதால், இந்த 
சமன்பாடN்ன் Tர)்கள் `ழ்க்கண்ட 
கலப்ெபண்களாக Pைடக்Pன்றன.	

𝑥 =
−𝑏 ± √𝑏! − 4𝑎𝑐

2𝑎 =
−𝑏 ± 𝑖√4𝑎𝑐 − 𝑏!

2𝑎 	
இப்ேபாY, ஒO சமன்பாடH்க்+ எத்தைன 

Tர)்கள் இOக்கலாம் என்ற ேகள்2Eல் நீங்கள் 
ஆரவ்மைடயலாம். இந்த sழைம2ல் =க்Pயமான 
Yம்  +(க்கணிதத்:ல் அNப்பைடயானYமான 

`ழ்க்காaம் ேதற்றத்ைத நிRவeன்R 
உைரக்Pேறாம்.	

ேதற்றம் 𝑛அHக்+ள்ள ஒO 
பல்FRப்Aசச்மன்பாடH்க்+ 𝑛 Tர)்கள் உள்ளன.	

சான்R 9 𝑥! + 2 = 0ஐ Tரக்்க.	
Tர)்	
𝑥! =	−2, அதாவY	𝑥 = ±√−2	 = ±√2𝑖	

சான்R 10 𝑥! + 𝑥 + 1 = 0ஐ Tரக்்க.	
Tர)் இங்+ 𝑏! − 4𝑎𝑐 = 1! − 4 × 1 × 1 = 1 −
4 = −3.	எனேவ 

𝑥 =
−1 ± √−3
2 × 1 =

−1 ± √3𝑖
2  

சான்R 11 √5𝑥! + 𝑥 + √5 = 0ஐ Tரக்்க.	
Tர)் இங்+, சமன்பாடN்ல் ேவற்RைமகாடN்  
1! − 4 × √5 × √5 = 1 − 20 = −19.	 எனேவ 
Tர)்கள் 

−1 ± √−19
2√5

=
−1 ± √19𝑖

2√5
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ப6ற்7 5.3	
`ழ்க்காaம் சமன்பாHகைள Tரக்்க.	

1 𝑥! + 3 = 0	
2 2𝑥! + 𝑥 + 1 = 0	
3 𝑥! + 3𝑥 + 9 = 0	
4 −𝑥! + 𝑥 − 2 = 0	
5 𝑥! + 3𝑥 + 5 = 0	

6 𝑥! − 𝑥 + 2 = 0	
7 √2/	𝑥! + 𝑥 + √2 = 0	
8 √3𝑥! − √2𝑥 + 3√3 = 0	
9 𝑥! + 𝑥 + 1

√28 = 0	

10 𝑥! + 𝑥
√28 + 1 = 0	

	
பலவைகசச்ான்Aகள்	

சான்R 12 கலப்Zைணவத்ைத காண்க; 	
(3 − 2𝑖)(2 + 3𝑖)
(1 + 2𝑖)(2 − 𝑖)  

Tர)்	
(3 − 2𝑖)(2 + 3𝑖)
(1 + 2𝑖)(2 − 𝑖) =

6 + 9𝑖 − 4𝑖 + 6
2 − 𝑖 + 4𝑖 + 2 	

=
12 + 5𝑖
4 + 3𝑖 ×

4 − 3𝑖
4 − 3𝑖 =

48 − 36𝑖 + 20𝑖 + 15
16 + 9 	

=
63 − 16𝑖
25 =

63
25 −

16
25 𝑖	

இதன்	கலப்Zைணவம்	 6325+
16
25𝑖	

சான்R 13 `ழ்க்காண்பவற்(ன் மடH்ம:ப்A	
கைளKம் ேகாணங்கைளKம் காண்க.	

(அ)	
1 + 𝑖
1 − 𝑖 																															

(ஆ)	
1

1 + 𝑖	

Tர)் 	

(அ)
1 + 𝑖
1 − 𝑖 =

1 + 𝑖
1 − 𝑖 ×

1 + 𝑖
1 + 𝑖 =

(1 − 1 + 2𝑖)
1 + 1 = 𝑖	

𝑟உவ2 𝜃 = 0, 𝑟வ2 𝜃 = 1	
𝑟!7உவ2! 𝜃 +வ2! 𝜃9 = 1	

𝑟! = 1, 𝑟 = 1	

உவ2 𝜃 = 0,வ2 𝜃 = 1,															𝜃 =
𝜋
2	

எனேவ, இந்த எண் YOவவN2ல் 71, 𝜋 28 9; 

அதாவY மடH்ம:ப்A 1,	ேகாணம் 𝜋 28 .	

(ஆ)	
1

1 + 𝑖 =
1 − 𝑖

(1 + 𝑖)(1 − 𝑖) =
1 − 𝑖
1 + 1 =

1
2 −

𝑖
2	

𝑟உவ2 𝜃 =
1
2 , 𝑟வ2 𝜃 = −

1
2 

வழக்கமான =ைறைய Zன்பற்( 	

𝑟 =
1
√2

, உவ2 𝜃 =
1
√2
	

வ2 𝜃 =
−1
√2

, 𝜃 =
−𝜋
4  

என்R மடH்ம:ப்ைபKம் ேகாணத்ைதKம் 
ெபRPேறாம்.  

சான்R 14  

𝑥 + 𝑖𝑦 =
𝑎 + 𝑖𝑏
𝑎 − 𝑖𝑏	

எனில், 𝑥! + 𝑦! = 1	என நிR)க.	
Tர)் 	

𝑥 + 𝑖𝑦 =
𝑎 + 𝑖𝑏
𝑎 − 𝑖𝑏 =

(𝑎 + 𝑖𝑏)(𝑎 + 𝑖𝑏)
(𝑎 − 𝑖𝑏)(𝑎 + 𝑖𝑏)	

=
𝑎! − 𝑏! + 2𝑎𝑏𝑖

𝑎! + 𝑏! =
𝑎! − 𝑏!

𝑎! + 𝑏! +
2𝑎𝑏

𝑎! + 𝑏! 𝑖	

𝑥 − 𝑖𝑦 =
𝑎! − 𝑏!

𝑎! + 𝑏! −
2𝑎𝑏

𝑎! + 𝑏! 𝑖	

எனேவ	

𝑥! + 𝑦! =
(𝑎! − 𝑏!)!

(𝑎! + 𝑏!)! +
4𝑎!𝑏!

(𝑎! + 𝑏!)!

=
(𝑎! + 𝑏!)!

(𝑎! + 𝑏!)! = 1 

சான்R 15 	
3 + 2𝑖வ2 𝜃
1 − 2𝑖வ2 𝜃	

=ற்(Fம் ெமய்யாEOக்+ம்பN 𝜃ைவ காண்க.	
Tர)்	
3 + 2𝑖வ2 𝜃
1 − 2𝑖வ2 𝜃 =

(3 + 2𝑖வ2 𝜃)(1 + 2𝑖வ2 𝜃)
(1 − 2𝑖வ2 𝜃)(1 + 2𝑖வ2 𝜃)

=
3 + 6𝑖வ2 𝜃 + 2𝑖வ2 𝜃 − 4வ2! 𝜃

1 + 4வ2! 𝜃

=
3 − 4வ2! 𝜃
1 + 4வ2! 𝜃

+
8𝑖வ2 𝜃

1 + 4வ2! 𝜃
 

இந்த எண் =ற்(Fம் ெமய்ெயனில் அதன் 
கற்பைனப்ப+: <&யமாகேவண்Hம். அதாவY	

8வ2 𝜃
1 + 4வ2! 𝜃

= 0	

அதாவY வ2𝜃 = 0, 𝜃 = 𝑛𝜋,𝑛 ∈ 𝑍 

சான்R 16 `ழ்க்காaம் கலப்ெபண்ைண 
=ைனயவN)க்+ மாற்Rக.	

𝑧 =
𝑖 − 1

உவ2
𝜋
3 + 𝑖வ2

𝜋
3

 

Tர)்	

𝑧 =
𝑖 − 1

உவ2
𝜋
3 + 𝑖வ2

𝜋
3
=

𝑖 − 1
1
2 +

√3
2 𝑖

	

=
2(𝑖 − 1)
1 + √3𝑖

×
1 − √3𝑖
1 − √3𝑖
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=
27𝑖 + √3 − 1 + √3𝑖9

1 + 3 	

=
√3 − 1
2 +

√3 + 1
2 𝑖	

𝑟உவ2 𝜃 =
√3 − 1
2 , 𝑟வ2 𝜃 =

√3 + 1
2 	

𝑟! = C
√3 − 1
2 D

!

+ C
√3 + 1
2 D

!

=
2]7√39

!
+ 1^

4 	

=
2 × 4
4 = 2; 	𝑟 = √2,	

உவ2 𝜃 =
√3 − 1
2√2

;	வ2 𝜃 =
√3 + 1
2√2

	

𝜃 =
𝜋
4 +

𝜋
6 =

5𝜋
12	(எப்பN? ) 

எனேவ, =ைனயவNவம்	

√2 Eஉவ2
5𝜋
12 + 𝑖வ2

5𝜋
12F 

ஐந்தாம் படலத்Fன் பலவைகயான ப6ற்7கள் 	
1 ம:ப்ப(க:	

C𝑖", + E
1
𝑖F

!&

D
#

	

2 𝑧",	 𝑧!	 என்ற எந்த இரண்H கலப்ெபண்க\க்+ம் ெம	(𝑧1𝑧2)= ெம	𝑧1	ெம	𝑧2−க	𝑧1	க	𝑧2	 என்R 
நிR)க.	

3 ெசந்தரவN)க்+ +ைறக்க:	

E
1

1 − 4𝑖 −
2

1 + 𝑖F E
3 − 4𝑖
5 + 𝑖 F	

4 	

𝑥 − 𝑖𝑦 = f𝑎 − 𝑖𝑏
𝑐 − 𝑖𝑑 	எனில், (𝑥! + 𝑦!)! =

𝑎! + 𝑏!

𝑐! + 𝑑! 	என்R	நிR)க.	

5 `ழ்க்காண்பவற்ைற =ைனயவN)க்+ மாற்Rக.	
(அ)

1 + 7𝑖
(2 − 𝑖)! 																		

(ஆ)
1 + 3𝑖
1 − 2𝑖	

6இeOந்Y 9வைரயான பEற்7களில் ஒவ்ெவாO சமன்பாடை்டKம் Tரக்்க.	
6 	

3𝑥! − 4𝑥 +
20
3 = 0	

	

7 𝑥! − 2𝑥 + #
!
= 0	

8 27𝑥! − 10𝑥 + 1 = 0	
9 21𝑥! − 28𝑥 + 10 = 0	

10 	
𝑧" = 2 − 𝑖, 𝑧! = 1 + 𝑖	எனில், M

𝑧" + 𝑧! + 1
𝑧" − 𝑧! + 1

Mஐ	காண்க.	

11 	

𝑎 + 𝑖𝑏 =
(𝑥 + 𝑖)!

2𝑥! + 1 	எனில், 𝑎! + 𝑏! =
(𝑥! + 1)!

(2𝑥! + 1)! 	என்R	நிR)க.	

12 𝑧" = 2 − 𝑖,	𝑧! = −2 + 𝑖 என்க.	

(அ)	ெம	 E
𝑧"𝑧!
𝑧"

F		(ஆ)	க	 E
1
𝑧"𝑧"

F 				ஆPயவற்ைற	காண்க. 

13 	
1 + 2𝑖
1 − 3𝑖 	என்ற	கலப்ெபண்ணின்	மடH்ம:ப்ைபKம்	ேகாணத்ைதKம்	காண்க.	

14 (𝑥 − 𝑖𝑦)(3 + 5𝑖)	என்ற எண் −6 − 24𝑖இன் கலப்Zைணவம் எனில் 𝑥,	 𝑦	என்ற ெமய்ெயண்கைள 
காண்க.	

15 மடH்ம:ப்ைப காண்க:	
1 + 𝑖
1 − 𝑖 −

1 − 𝑖
1 + 𝑖	

16 	
(𝑥 + 𝑖𝑦)# = 𝑢 + 𝑖𝑣	எனில்,

𝑢
𝑥 +

𝑣
𝑦 = 4(𝑥! − 𝑦!)	என்R	காடH்க.	
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17 	

𝛼)ம்	𝛽)ம்	ெவவ்ேவR	கலப்ெபண்கள், |𝛽| = 1	எனில், M
𝛽 − 𝛼
1 − 𝛼𝛽Mஐ	காண்க.	

18 |1 − 𝑖|/ = 2/என்ற சமன்பாடN்ன் <&யமற்ற =,ெவண்களான Tர)்களின் எண்ணிக்ைகைய 
காண்க.	

19 (𝑎 + 𝑖𝑏)(𝑐 + 𝑖𝑑)(𝑒 + 𝑖𝑓)(𝑔 + 𝑖ℎ) = 𝐴 + 𝑖𝐵	 எனில், (𝑎! + 𝑏!)(𝑐! + 𝑑!)(𝑒! + 𝑓!)(𝑔! + ℎ!) = 𝐴! +
𝐵!  எனக்காடH்க.	

20 	

E
1 + 𝑖
1 − 𝑖F

0

= 1	எனில்,𝑚இன்	wக்+ைறந்த	ேநரம்=,ெவண்ம:ப்ைப	காண்க.	

	
HIக்கJைர	

𝑎Kம் 𝑏Kம் ெமய்ெயண்களாEOக்+ம்ேபாY 𝑎 + 𝑖𝑏 என்ற வNவான ஒO எண்ைண கலப்ெபண் 
என்Pேறாம்; 𝑎ைய கலப்ெபண்ணின் ெமய்ப்ப+: எனRம் 𝑏ைய கற்பைனப்ப+: என்Rம் 
ெசால்Pேறாம்.	

𝑧" = 𝑎 + 𝑖𝑏,	 𝑧! = 𝑐 + 𝑖𝑑	 என்க. அப்பNெயனில், (அ) 𝑧" + 𝑧! = (𝑎 + 𝑐) + 𝑖(𝑏 + 𝑑)	 (ஆ) 𝑧"𝑧! =
(𝑎𝑐 − 𝑏𝑑) + 𝑖(𝑎𝑑 + 𝑏𝑐).	

𝑧 = 𝑎 + 𝑖𝑏 என்ற எந்த <&யமற்ற (𝑎 ≠ 0, 𝑏 ≠ 0)	 கலப்ெபண்aக்+ம் நிகராக 𝑧	𝑧$" = 1 
என்றவாR ெபOக்கற்AரடH் என்R நாம் அைழக்+ம் 𝑧$"	 என்ற மற்ெறாO கலப்ெபண் உள்ளY. 
அதாவY 

𝑧$" =
1
𝑧 =

𝑎
𝑎! + 𝑏! + 𝑖

−𝑏
𝑎! + 𝑏!	

𝑘	என்ற எந்தெவாO =,ெவண்aக்+ம், 𝑖%( = 1, 𝑖%()" = 𝑖, 𝑖%()! = −1, 𝑖%()# = −𝑖.	
𝑧 = 𝑎 + 𝑖𝑏 என்ற கலப்ெபண்ணின் கலப்Zைணவம் 𝑧 = 𝑎 − 𝑖𝑏.	
𝑧 = 𝑥 + 𝑖𝑦 என்ற கலப்ெபண்ணின் =ைனயவNவம் 𝑟	(உவ2 𝜃 + 𝑖வ2 𝜃); இங்+, 𝑟 = J𝑧! + 𝑦! 

(𝑧இன் மடH்ம:ப்A), உவ2 𝜃 = 𝑥/𝑟,	வ2 𝜃 = 𝑦/𝑟	(𝜃 கலப்ெபண்ணின் ேகாணம்). −𝜋 < 𝜃 ≤ 𝜋	என்ற 
இைடெவளிEFள்ள ேகாணத்:ன் ம:ப்ைப கலப்ெபண்ணின் =தன்ைமக்ேகாணம் என்Pேறாம்.	

ஒO 𝑛னHக்+சச்மன்பாடH்க்+ 𝑛 Tர)்கள் உள்ளன.	
𝑎𝑥! + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 0, 𝑎, 𝑏, 𝑐 ∈ 𝑅, 𝑎 ≠ 0 என்ற ஈரHக்+சச்மன்பாடH்க்+ 𝑏! − 4𝑎𝑐 < 0 என்றேபாY  

𝑥 =
−𝑏 ± 𝑖√4𝑎𝑐 − 𝑏!

2𝑎 	
என்ற இரண்H Tர)்கள் உள்ளன.	

வரலாற்Aக்KLப்M	
எ:ரம் எண்க\க்+ ெமய்ெயண்கணத்:ல் வரக்்கdலம் இல்ைல என்ற உண்ைமைய பண்ைடய 

Pேரக்கரக்ள் அ(ந்:Oந்தனர.் மகாxரர ்(850) என்ற இந்:யக்கணிதர ்தன் கணிதசார சங்Pரகம் 
என்ற yeல் எ:ரம் எண்கள் வரக்்கங்கள் அல்ல என்பதால் அவற்Rக்+ வரக்்கdலங்கள் இல்ைல 
என்Pறார.் பா<க்கரன் என்ற மற்ெறாO இந்:யக்கணிதOம் 1150இல் இைதேய ெசால்Pறார.் 	

காOடன் (1545)	𝑥 + 𝑦 = 10, 𝑥𝑦 = 40	என்ற 7க்கைல Tரக்்க =யன்றேபாY 𝑥 = 5 + √−15,	𝑦 =
5 − √−15 என்ற Tர)்கைள ெபற்R அவற்ைற ‘பயனற்றைவʼ என்R ெசால்e நிராகரித்தார.் 
ஆல்படH் PராOH (<மார ் 1625) எ:ரம் எண்களின் வரக்்கdலத்ைத ஏற்R இY 
𝑛அHக்+சச்மன்பாடH்க்+ 𝑛 Tர)்கைள தOம் என்றார.் ஆEலர ் =தன்=தeல் √−1க்+ 𝑖 என்ற 
+(hடை்ட அ(=கமாக்Pனார.் 2. உேரா. ஆ"ற்றன் (<மார ்1830) 𝑎 + 𝑖𝑏 என்ற கலப்ெபண்கைள 
ெமய்ெயண்களின் =ைறைமசே்சாNகளாக கO: |ய கணிதவைரயைறைய வழங்P 
‘கற்பைனʼெயண்களின் பயன்பாடை்ட த2ரத்்தார.்	

 


